Exponentielles

Rappel :n €7 et a=R™

en*lna = (eln a)n = an

Définition : b €R, a ¢R""

b — ,b*Ina

a (<

In (a”) =b (In a)

Les limites

si o> 0 = g™

fim o
T —++oo = 4oo
Esm :cc‘
x—0 =0

sin<0:

fimm o2
L —+ oo =0
fim oo
T— 0 = +co

Formes indéterminées avec In en + oo

f§m Eﬂi

T—=+oo T =0

lgm
0 , q- . )
Conséquence immédiate : sin =2 alors * —++ oo &

lgm mi

[a]
siac>0: zt—+coco T =0
b

fim c

a5
sin>0: T —+oo T =40
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Définition : g(x) = a* est une fonction exponentielle de base a.
sia>0:

la fonction f(x) = x"est strictement
croissante sur [0 ; + cal.

£(0) =0

m fs)
T —+ oo =+oo

si <0

la fonction f(x) = x"est strictement
décroissante sur 0 ; + oo|.

Hm flz)
x—+0 = + oo
Bm ()
T —t+ oo =0

Définition : a £R, e” est 'unique solution réelle de I'équation In x =a

(In réalise une bijection de R sur R).

Formules fondamentales :
e@+h) = ga % gb

e(lnr)= r
fim =2
r—+o0 =+co
lim =
T——0oo =
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fim
r—+oo T =+

Théoréme a propos de la dérivée : si u dérivable sur un intervalle I alors €"' = exp u est
dérivable sur I et
(eu)v — uv sk eu.
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